Colegio

Yiralmonie

FICHA 2: 202 ecuaciones de 22 grado

RECORDAR: Forma general de la ecuacién de 2° grado; ax®+bx+c=0

y = “bxb? -dac
2a

Resolucion: (Afadir esta formula al formufario)

1. Resolver las siguientes ecuaciones de 2! grado incompletas aplicando el método mas
conveniente en cada caso —nho vale utilizar la férmula general-, y comprobar en cada caso las
soluciones obtenidas:

2 o el o
1) x2—5x—0 (Sol: x1=0, x2=5) 16) 352-11x=0 (Sol: =0, x2=11/3)
2) x2—16=0 (Solx=24) | 17) x(x+2)=0 (Sol: x1=0, xz5-2)
3) x°+8x=0 (Sol: xi=0, x2=-8) | 4 8) x*+16=0 {Sol: A soluc.)
2z — ' ap—
4) x*-49=0 (Sol: x=47) 19) 25x2-9=0 (Sol: x=+3/5)
5) x*+49=0 {Sof: A soluc.) 20) x2-8=0 (Sof: x=429)
6) 3x2-Ox=0 {Sol: x1=0, x2=3} 21) 4-25x%=0 (Sol: x=12/5)
7) 2x*-18=0 (Sol: x=43) 1 99y 2x2-8=0 (Sol: x=12}
8) 5x*+x=0 (Sol: x1=0, xo=-1/5) 23) x%-x=0 (Sol: x1=0, xy=-1)
2 — LRy
9) x*-3=0 (S0kx=218) | 24 16x4xP=0 (Sol: x=0, xz-4)
2_ C 120, o
10) x*=x (Sok:xi=0, X=1) | 95y (x41)(x-1)=2(x2~13) (Sol: x=15)
11) x2+x=0 {Sol: x4=0, x2=-1) X 2
i 26) Z42x% = —x{x~1) {Sol: x4=0, x2=1/6}
12) 4x*-1=0 {Sof: x=21/2) 2
2 - =0 o
13) -x“+12x=0 (Sol: xy=0, X2=12) | @~ piorcicios libro: pag. 81: 21; pég. 83: 26; pag. 90: 63,
14) x*=10x (Sol: x1=0, xp=10) | 64y 65
15) 9x*-4=0 {Sol: x=42/3)

2. Resalver las siguientes ecuaciones de 22 grado, teniendo en cuenta que:

- Las ecuaciones completas se resciveran mediante fa conocida férmula general.
— Las incompletas deberan ser resueltas como en el gjercicio anterior, no mediante la férmula

general.

- Las ecuaciones factorizadas no deben ser pasadas a la forma general, sino resueltas

directamente.

- En ambos casos, y siempre que sea posible, se simplificaran los coeficientes antes de

resolver.

~ Entodos los cases hay que comprobar las soluciones obtenidas.

1) x*-6x+8=0
2) x*-4x+4=0

{Sof: x4=2, xp=4}
{Sol: x=2}

3) x*-4x+21=0
4) x*-2x-3=0

{Sol: A solue.}
{Sol: x1=-1, x;=3)




5) x*-5x+6=0
6) x°-3x-10=0
7) x2+6x+9=0
8) 3x*-10x+7=0

9) ~1—x2“xm4:0
2

10} 2x*-16x+24=0
2 2 8

11) — %" ~—x+2=0
3

3
12) 6x2-5x-6=0
13) x*-2x-1=0
14) x*-3x=0

15) X*+x-1=0
18) xz—gx+’i=0

17) x*-2x+1=0
18) X*~4x+7=0

2
19) X _xi2-0
9

20) (x+2)(x-5)=0
21) 2x%+8x+6=0
22) x*=4

23) -2x2+5x+3=0
24) (x-3)(x-1)=0
25) 6x2-13x+6=0
26) 2x°+10x+12=0
27) ~x2+5x-4=0
28) (4x-8)(x+1)=0
29) x*-2x+6=0

30) (2x-4)3x=0
31) x*=9

32) 9x*-16=0

33) x*-9x+20=0
34) X*-4x+3=0

35) X*-x-6=0

36) x*+2x+5=0

37) x*-6x+9=0

38) -2x%+2x+15=0

{Sol: x1=2, x2=3)
{Sol: x1=-2, =8}
{Sol: x=-3}

(Sol: =1, x2=7/3)

(Sol: x1=4, x2=-2}
{Sol: x;=2, x2=6)
(Sol: x4=1, %2=3)

(Sol: x1=-2/3, x2=3/2)
(Sol: x=12v2)
(Sol: x1=0, xz=3}

125
2

(Sol: x =

)
(Sol: x4=1/2, x2=2}

{Sol: x=1)
{Sol: # soluc.}

(Sol: x1=3, x;=6}

(Sol: xy=-2, x2=5)
{Sof: x4=-3, xo=-1}
(Sol: x=+2}
{Sol: x;=-1/2, x5=3)
(Sol: x1=1, x>=3}
(Sol: xy=3/2, x2=2/3)
(Sol: xi=-3, x2=-2)
(Sol: xi=1, xz=4)
{Sol: x4=-1, x2=2)
{Sol: % soluc.}
{Sol: x;=0, =2}
(Sol: x=£3}
(Sol: x=+4/3)
{Sol: x4=5, xo=4}
{Sof: x;=1, x=3)
(Sol: x;=3, x2=-2}
(Sol: A soluc.)
{Sol: x=3)

12431 )

2

{Sol: x=

39) X*-5x+4=0
40) 3x>-4x=0

41) 2x3-8=0

42) -4x*+12x-9=0
43) x*+2x-24=0
44) x*+8x+15=0
45) x*+5x-14=0
46) 7x*-47x-14=0
47) x*+7x-144=0
48) 20x>-7x-6=0
49) x>-6x+9=0
50) 8x*+33x+4=0
51) x*+16=0

52) x*-2=0

53) 5x2 »4x+%=0

54) x*-4x+1=0

55) x*+7x-60=0
56) 10x%+37x-12=0
57) x*-2x-8=0

58) x*+2x+3=0
59) 2x°-7x-4=0
60) x*+6x-8=0
61) 4x*+11x-3=0
62) x*+2x+1=0
63) x*-13x+42=0
64) x*+13x+42=0
65) x*+5x+25=0
66) 3x°-6x-6=0
67) 2x*-7x-15=0
68) 6x°~x~1=0

69) 3x°-6x-4=0
70) x*-19x+18=0
71) 12x%-17x-5=0
72) 3x2+15x+21=0
73) 2x%-5x-3=0
74) 5x*+16x+3=0
75) x*+9x-22=0

(Sol: x;=1, xa=4)
{Sol: x;=0, x:=4/3)
(Sol: x=42}

(Sof: x=3/2)

{Sol: x;=4, x2=-6}
{Sol: x1=-3, x2=-5)
(Sol: x4=2, x3=-~T)
{Sol: x;=-2/7, x2=7)
(Sol: x1=-16, x2=9)
{Sol: x;=3/4, x;=-2/5}
{Sol: x=3)

(Sol: x;=-4, x;=-1/8)
(Sol: A soluc.)

(Sof: x=+v2)

(Sof: x=2/5)

(Sol: x=2+ 18}
{Sol: x5=5, x2=-12)
(Sof: x4=3/10, x;=-4)
{Sof: x1=4, x2=-2}
(Sol: 3 soluc.}
(Sol: xi=4, xo=-1/2)
(Sol:x=-3+17)
(Sol: x1=1/4, xz=-3)}
(Sol: x=-1}
{Sol: x1=7, xo=6}
(Sol: x1=-7, xo=-8)
(Sol: A soluc.)
{Sof:x=1+3)
{Sol: x1=5, x2=-3/2)
(Sol: x;=1/2, x2=~1/3)
(Sol: x =1+21/3)
(Sof: =18, x2=1)
(Sol: x1=5/3, xz=-1/4)
(Sol: & soluc.}
(Sof: x;=3, xe=-1/2}
{Sol: x;=-1/5, x2=-3}
{Sok: x;=2, xo=-11)



76) x>-169x+3600=0
77) x*+2x-3=0
78) 2x*+ax-3a’=0
79) x*+x+1=0

80) 4x*+8x+3=0
81) 3x°+4x+1=0
82) x*+4x+3=0
83) x*+2x-35=0
84) x*+13x+40=0
85) x*-4x-60=0
86) x*+7x-78=0

{Sol: x1=25, x=144)
(Sol: x1=1, x2=-3)
{Sol: x(=a, x2=-3a/2)
{Sol: & soluc.}

{Sol: x;=-3/2, x:=-1/2)
{Sol: x4=-1/3, x2=-1)
{Sol: x4=-1, X2=-3}
(Sof: x4=8, xg=-7)
{Sol: x;=-5, x,=-8)
(Sol: x;=10, x;=-6)
(Sol: x;=86, x;=-13)

87) x*-10x+25=1

88) 2x*-11x+5=0

89) x*+10x-24=0

90) 2x*-3x+1=0

91) 3x>-19x+20=0

92) 48x*-38,4x-268,8=0

{Sol: x1=4, x2=6)
(Sol: x:=5, x2=1/2}
{Sol: x1=2, xz=~12}
(Sol: x4=1, x:=1/2}
{Sol: x1=8, x2=4/3)

(Sol: x1=2,8; xz=-2}
93) 2)(2—1.6 X-2=0 (Sol:x1:‘/§;x2:ﬁ[§/2)

94) 3x*-ax-2a’=0
95) 0,1x°-0,4x-48=0

{Sol: xi=a, x;=-2a/3}
(Sol: x4=24, x2=-20}

3. TEORIA: Hallar el discriminante de cada ecuacion y, sin resolverlas, indicar su nimero de
soluciones:

{Sol: # soluc) | €) 3x%-6x-1=0 {Sol: 2 solug)
{Sol: A soltc)

a) 5x°-3x+1=0
b) x*-4x+4=0 (Sol: 1 soluc) | d) 5x%+3x+1=0

F Ejercicios libro: pag. 82: 22, 23y 24; pag. 90: 61

4. TEORIA: Galcular el valor del coeficiente b en la ecuacién 5x*+bx+6=0 sabiendo que una de sus
soluciones es 1 4 Cual es la otra solucion?  (Sol: b=-11; x=6/5}

5. TEORIA:
a) Determinar para qué valores de m ia ecuacion 2x2-5x+m=0 tiene una solucién.  (Sol: m=25/8)
b) ¢Para qué valores de a la ecuacion x*-6x+3+a=0 tiene solucién tnica?  (Sol: a=-6)

¢) Determinar para qué valores de b fa ecuacion x*-bx+25=0 tiene una sola solucion. (Sol: b=+10)

6. TEORIA:

a) ¢ Qué es el discriminante de una ecuacion de 2° grado? ¢Qué indica? Sin llegar a resolverla,
. como podemos saber de antemano que la ecuacion x*+x+1 carece de soluciones?

b) Inventar una ecuacién de 2° grado completa que carezca de solucion.

¢) Calcular e} vator del coeficiente b en la ecuacion x*+bx+6=0 sabiendo que una de las soluciones
es 1. Sin necesidad de resolver, ;cuél es la otra solucién?



7. Resolver las siguientes ecuaciones de 2°* grado, operando convenientemente en cada caso —para
asf pasarlas a la forma general-, y comprobar el resultado:

8

1) 2x%+5x=5+3x-x>

2) 4x{(x+1)=15

3) -x(x+2}+3=0

4)  X(x+3)-2x=4x+4

5)  x(x2+x)-(x+1)}(x*-2)=-4
6} (2x-3)=1

7) (5x-1)’=16

8) (4-3x)°-64=0

9) 2(x+1)=8-3x

10) (2x+1){(x+1)=(x+2)(x-2)+3
11) (x=1)2- (x+2)*+3x°=-Tx+1
12) 4x(x+39)+9=0

13) (3x-2)%+6x=(3x+2)(3x-2)

(Sol: x;=1, x2=-5/3}

{Sol: x1=3/2, x2=-5/2)

(Sol: x1=1, x2=-3}
(Sol: x1=4, xo=-1}
(Sol: x=-3}

(Sol: x1=1, x2=2}
{Sol: x1=1, x2=-3/8)
(Sol: x1=4, xo=-4/3)

7+07
4

{Sol: x=" }

(Sol: x;=-2, xp=-1)
(Sol: x1=-4/3, x2=1)

(Sot: x=—3—29i3\/@)

{Sol: A soluc.)

20) (2x-4)%-2x(x-2)=48

21) {2%-3)%+x*+6=(3x+1)}(3x-1)

{Sol: x1=8, xz=-2)
{Sol: x;=1,x2=—4}

22) (3%-2Y’=(2x+3)(2x-3)+3(x+1) (Sol: x4=1,x2=2)

23) (x-1)}{x-2)=0

24} (x-1)(x-2)=6

25) (2x-3){1-x)=0

26) x (x-2)=3

27) (x*-4)(2x-6)(x+3)=0
28) X (x+2)=3 (x+2)

{Sol: x;=1, x2=2)
{Sol: x;=-1, x:=4}
{Sol: x1=3/2, x;=1)
(Sol: x1=3, xo=-1}
(Sof: x=42; x=%3)
{Sol: x1=3, x;=~2}

14) Ax(x+3)+H{x+2)(x-2)=(2x+3)*+x-1

{Sol: x1=4, x2=-3)
16) (2x+3)(2x-3)+56x=2(x+1) -1 (Sof: x1=-2, xz=6/4)
168) (2x+2)(2%-2)=(x+1)’+2(x+1)(x-1)

29) (x+2){x~2)=12 {Sok: x=44)
30) (x+3)(x~3)=3x-11 (Sof: xy=1, X2=2}
31) {2x-4Y’=0 (Sol: x=2)
32) x*-16=0 (Soluc: x=+2)
33) x™+16=0 (Sol: A soluc.)
34) x5-64=0 (Sofuc: x=12}

35) (x+3)'=0 (Sol: x=-3)

36) VX' +4x+4 =1

37) (3x-2)"=(2x+1)(2x-1)-2

{Sol: x;=-1, x2=-3)
(Sol: x;=1, x2=7/5)

17) (2x+3)(2%-3)=(2x-3)°+30x
18) (2x-3)%+x*=(3x+1)(3x-1)-6

19) (x+3)(x-3)-(x-2)’=6+X(x-5)

Resolver las siguientes

{(Sol: x;=-1, x2=3)
{Sol: x=-1)
(Sol: xy=-4, xo=1)

Q:J.?)

(Sol: x = 3

ecuaciones de 2°

grado con

denominadores,

operando

convenientemente en cada caso —para asi pasarlas a la forma general-, y comprobar el resultado:

2 —
1) X -4 =0 {Sol: x=42)
X+3
x4
2 =12 Sol X158, Xs=-4
} i3 {Sol: x; Xo=-4)
3 X _ x-1 (Soluc: x=1/3)
3x  —-3x-1
2
gy X+2Zx_, (Sol: %4=0, xo=-2/3)
5x% -3
2
5 X* 3"3‘4 =0 (Sol: x¢=1, Xo=-4)
X.—

2
8) X +6x+3:_x

(Sol: x1=-3/2, x2=-1)

x-1
7) ;i%} = 1—2 {Sol: x=15)
8) %"f—: - ﬁ (x1=-1; xo=-1/3)
9) (x-3) :% (Sol: x=4, x;=9/4)
10} 6+ 2x+4x:8 {Sol: xi=1, x2=-3)
1) 1064 = A+6(x-1), X (Sof: x;=19, xz=-56/3)



12)

9.

2 2
X 42 X474 XHT ol x=0, x0=-1)
3 12 3

X

-1 x-1_

3 6

2+ (Sol: x1=3, xz=-13/6)

13)

Resolver las sigulentes ecuaciones de 2° grado con paréntesis y denominadores, operando

convenientemente en cada caso —para asi pasarlas a la forma general-, y comprobar el resultado:

1)

2)

3)

4)

5)

6)

7

8)

9)

10)

(x +2)* _7_(x+3)(x-3)

9 9 5
(@x+1P _ (x+3)(x—3) _20
5 3 3

(x-3Y +(x+1)(x—1)_ 4x* ~19x + 31
2 3 6

(@x+1)2x 1) (x+1) _x(7x-8)-1
14 9 18
(x=2)*  5x+6 _(x+3)(x-3) o
2 6 3

(2)(x—2) (x=3) _x(11-x)
4 3 5]

2 2
3 —11) _2(x"-60) 4o
5 7
(x-17  (+2%°*
2 3

(x+3)(x=3)-4 x-2 (x-2Y+1
2 3 6
(x+2)(x—2)+2x+1m6m5(x—2)=3{x—1)2+11
12 18 6 36

_(2x-1)(2x+1)
3

2

(Sol: x1=2, x;=-24/7)

(Sal: x+=2, X2=-28/7)

{Sol: x1=-3, x2=2)

(Sol: x1=-2, x2=2/3)

{Sol: x4=0, x2=7)

{Sof: x;=-8, xx=6)

(Sol: x=:49)

{Sol: x1=1, xp=11/3}

{Sol: x1=4, x2=-8)

(Sol: x1=3}

10. Resolver ias sigulentes ecuaciones factorizadas —o factorizables-, y comprobar ef resuitado:

1)
2)
3)
4)
5)
6)
7)
8)
9)
10)
11)
12)

(- 4)(x*+1)(x-3)=0
(x%-3x)(2x+3)(x=1)=0  (Sokxs=0,x:=1:x3=3,X4=-3/?)
X°-x*-6x=0 {Sol: x4=0, X2=-2, X3=3)
(3x2-12)(X2-x+2){x*+1)=0 (Sol: x=:42)
(x*-x-2)(x*+9)=0 (Sof: x1=-1, Xs=2)
12x%-2x%-2x=0 (Sol: x1=0, x2=1/2, x3=-1/3)
(3x*+12)(x*-5x)(x-3)=0
x*-16x?=0

(x+1)* (x~3)=0
(x+1){x-2)(x*~3x+4)=0
(2+x-8)(x?-4x)(x*+4)=0
X2 (x-2)=0

{Sol: x=12, x=3)

{Sol: x:=0, x2=3; x3=5)
(Solug: x=0, x=14)
{Sol: x;=-1, x2=3)
{Sol: x;=-1, x2=2)
{x=2,%5=-3;x5=0,%4=4)

(Sol: x;=0, x2=2)

13) x*-16x°=0
14) (x-3)(2x*-8)(x*+5x)=0 (Sol: x=2, x=3, x=0, x=-5)
18) (2x+5)(X°-4x)(x*-4x+4)=0 (Sol:x=-58/2, x=0; x=12)
16) X=3x (Sol: x1=0, xo=V3; x37-13)
17) %*{(2x-5)(x+2)=0
18) (x-3)(x+5)(x*+1)=0
19) x>+2x2-15x=0

20) (x+2)? (x-3)°=0
21) (x-5)(x*+4)=0

{Sol: x=0, x=22)

(Sol: x1=0, x2=5/2; x3=-2}
(Sol: x;=3, x2=-5)
{Sok: x5=0, x2=3; x3=-5)
{Sol: x1=3, xz=-2)
(Sol: x=5)




Colegio

Wiralmonte

1. Resolver las siguientes ecuaciones de 1% grado y comprobar la solucion:

a) 5[2x-4{3x+1)}= -10x+20 {Soluc: x= -1)

b) x-13=4]3x-4{x-2)] (Soluc: x=9)

c) 3[6x-5(x-3)]=15-3(x-5) (Soluc: x=-5/2)

d) 2x+3(x-3)=6[2x-3(x-5)] (Soluc: x=9)

e) 5(x-3)-2{x-1)=3x-13 (Soluc: se verifica V'x & IR, pues es una identidad)
f) x+4[3-2(x-1)]=5[x-3(2x-4)}+1 (Soluc: x=41/18)

g) 3-2x+4[3+5(x+1)]=10x-7 (Soluc: x=-21/4)

h) 8x-6=2[x+3(x-1)]

{Solue: se trata de una identidad)

2. Resolver las siguientes ecuaciones de 1% grado con denominadores y comprobar la solucion:
a) g_Sx-1_x-1_x-3 (Soluc: x=9)
10 5 2
by 5-x_9__, _1x (Soluc: x=17/9)
15 5 3
c) X+8_,a {Soluc: x=5)

{Soluc: x=3/2}

4 3 6
e) X-2_ 5 (Soluc: x=7)
-X 4
f) XXX X1y (Soluc: x=15)
5 3 3 5
3,
g)i1_5 (Soluc: x=2/9)
3 1+§x
&5
hy g 7-x.5_§-3 (Soluc: x=2}
12 3 4
i) 12l _, 4 d5x+d (Soluc: Se trata de una identidad)
) 2x+1_3 (Soluc: x=4)
3x-6 2
k) X_8-X_ .14 {Soluc: x=-10)
4
) 15x 3-x_, o  8x-2 (Soluc: x=53/155)



m) 6x+1_ 2x-3 {Soluc: x= -2}

11 7
n) %y 3("2— 8} _q,5% ;21 (Soluc: Se trata de una identidad)
o) 3x=3) & _,  3@x-1} 1 (Soluc: x=-8)
2 3 9 6
i+ 96-L
p) 480 __1 (Soluc: x=20)
96x 1600
q) 1_3()(#3):2_1(3,(_4) (Soluc: x=0}
3 4
N o 4[3 . 1) _3 4 (Soluc: x=-1/2)
7 7) 2 ‘
S) 5x.3 3_5]2_7_"_3 (Soluc: x=8/3)
4 2
f) 5[%5,%{]4.1:2,(_2()(,1) {Soluc: x=3)

u) 1[5-&}1:1[1“5]
203 2) 9 22 3

Resolver los siguientes SS.EE.LL {cada uno de los tres primeros apartados por los tres métodos
habituales, y el resto por reduccién), clasificarlos y comprobar la solucion:

a) Xty= 3 (Sotuc: x=2, y=1) h) 2x+3y=5 {Sof: e soluc.; comp .indido.)
4x-y=7 6x+9y =15
) 2x-3y=12 Soluc: =3, y=-2 ) 3x-2) +__2(y7 3_2
) 3x+y=T ( =2 i) 4 5 5 {Solue: x=2, y=4)
2y-4), 3x-1) _3
) x-2y=9 (Soluc: x=1, y=-3) 3 2 2
2% +5y=-13
jy 3x-2y=9 } (Sol: «soluc.; comp. indtdo.}
-Bx+4y =—18
d) +2y=10 (Soluc: x=12 y=2) Gx+dy
x—-3y=6 k) 3X- 2y=9 {Sol: A soluc ; incompatible)
Bx—dy=4
2% 3y _
e) T - T =1 l (SO]UC.' Xﬂ42/13,y=10/13) 2(X - 3) y 1
xty=4 ) "5 4 2 (Soluc: x=3, y=2)
2(X-4)+4y=2 3(y5_2)+%:%
f) 3 (Soluc: x=23/11, y=9/11)
Y-, sy o6 2x-5), y-8_ 1
2 m) 7 2 3 (Sol: x=474/71,y=293/213)
3(y-1} x-3
g) 2x+3y=5 (Sol: 3 solue ; incompatible) (y5 ). 5 " -1
-4x-By=-6




4,

5.

1 y=2_1 2x+y-z=0
n 2 3 3 (Sol: x=-15/13,y=10/13) | &) x_2y+3z=13 (Soluc: x=2, y=-1; z=3)
X, y+t 1 —x+y+4z=9
3 2 2
-2X+y+z="6
3x-1), 2y-2) 13 et 0 e
o0 2 T3 s (Soluc: x=2,y=3) | " 8x-z=-7 (Soluc: x=-1, y=0; z=4)
3x+1) 20y+2) 5 ®-by+2z=7
2 5 2
X-y+2=6
P) 2x+y-3z=-9 {Soluc: x=1, y=-2; 2=3)
~X+2y+z=-2

inventar, razonadamente, un SS.EE.LL. 2x2 con soluciones x=2, y=-3

Inventar, razonadamente, un SS.EE.LL. 2x2 sin soluci6n.

ECUACION DE 2° GRADO:

6.

Dadas tas siguientes ecuaciones de 2° grado, se pide:

i) Resolverlas mediante la formula general de la ecuacion de 2° grado.
ii) Comprobar las soluciones obtenidas.

i) Factorizar cada ecuacién y comprobar dicha factorizacion.

iv) Comprobar las relaciones de Cardano-Vieta.

a) x*-4x+3=0 e) x2+2x+5=0 i) 6x2-13x+6=0
b) x*-5x+6=0 f) 2x°-5x+2=0 j) X +x-1=0

¢} X2-x-6=0 g) x%-6x+9=0

d) X*-9x+20=0 h) x%-2x-1=0

Escribir una ecuacion de 2° grado que tenga por soluciones:

a) xy=4, Xz=-6 (Soluc: x*+2x-24=0) h) x;=-4, X=-118 (Soluc: 8x*+33x+4=0)
b) X;=-3, Xo=-5 (Soluc: x*+8x+15=0) i) x=12 {Soluc: x-4=0)

€) X172, Xg=-7 (Soluc: X*+5x-14=0} ) x=xV2 {Soluc: x*-2=0)

d) xy=-2/7, %=1 (Soluc: 7x"-47x-14=0) | ) x=2/5 doble (Soluc: 25x*-20x+4=0)
e} x=-16, X;=9 (Soluc: x*+7x-144=0} | 1) x=22\3 (Soluc: x*-4x+1=0)

f) x=3/4, x,=-25 (Soluc: 20x*-7x-6=0} m) x4=5, Xp=-12 (Soluc: X’+7x-60=0}
dg) x=3 doble (Soluc: x*-6x+9=0) n) x,=310, x=-4 (Soluc: 10x*+37x-12=0)

Escribir en cada caso la ecuacién de 2° grado que tenga por soluciones 5y -2 y tal que:

a) el coeficiente de x” sea 4 (Soluc: 4x*-12x-40=0)
b) ¢l coeficiente de X sea 9 (Soluc: -3x°+9x+30=0)
¢) el término independiente sea -4 (Soluc: 2/5x"-6/5x-4=0}
d) ¢l cosficiente de x° sea 5 (Soluc: 5x*-15x-50=0)

Un alumno indica en un examen que las soluciones de x*+4x+3=0 son 2 y 5. Ulilizar las relaciones de
Cardano-Vieta para razonar que ello es imposible.



10.

1.

12.

13.

14.

15.

16.

17.

18.

19.

20.

Inventar, razonadaments, una ecuacién de 2° grado: a) Que tenga dos soluciones. h) Que tenga una
solucién. ¢) Que no tenga solucion.

Hallar e! valor de los coeficientes b y ¢ en la ecuacion 7x%+bx+c=0 sabiendc que sus soluciones son x;=5
Y Xo=-6 (Soluc: b=7, ¢=-210}

Calcular el valor del coeficiente b en la ecuacion 5x°+hx+6=0 sabiendo que una de sus soluciones es 1
;Cuadl! es la ofra solucion?  (Soluc: b=-11; x=6/5)

Calcular el valor de a y b para que la ecuacidn ax*+bx-1=0 tenga por soluciones X;=3 y X;=-2
{Solc: a=1/6, b=-1/6)

£ Para qué valores de a la ecuacion *2-6x+3+a=0 tiene solucién dnica?  (Soluc: a=-6}

TEORIA: Justificar 1a validez de la siguiente formula, utilizada por los mateméticos arabes medievales
para resolver la ecuacion de 2° grado X +c=bx:

2
b b
X=—d 1 —{ —C
2 2
Hallar el discriminante de cada ecuacién y, sin resolverlas, indicar su nimero de soluciones:

c) 3x%-6x-1=0 {Soluc: 2 soluc)
d) 5x°+3x+1=0 (Soluc: Asoluc )

a) 5x>-3x+1=0 {Soluc: Asoluc)
b) x*-4x+4=0 {Solue: 1 soluc)

Determinar para qué valores de m la ecuacion 2x*-5x+m=0:
a) Tiene dos soluciones distintas.  (Sofuc: m<25/8}
b) Tiene una solucion. {Soluc: m=25/8}
¢) No tiene solucion. {Soluc: m>25/8)

Determinar para qué valores de b la ecuacion x*-bx+25=0:
a) Tiene dos soluciones distintas.  (Soluc: b<-10 0 b>10)

b) Tiene una solucién, {Soluc: b=+10}

¢) No tiene solucion, {Solue: -10< b<10)

TEORIA: a) ;Qué es el discriminante de una ecuacion de 2° grado? +Qué indica? Sin llegar a resolverla,
;como podemos saber de antemano que la ecuacion x2+x+1 carece de soluciones?

b) Inventar una ecuacion de 2° grado con raices x=2/3 y %;=2, y cuyo coeficiente cuadratico

sea 3
c) Sin resolver y sin sustituir, ,como podemos asegurar que las soluciones de x*+5x-300=0 son
%Xi=15 y xo=-207

d) Calcular el valor del coeficiente b en la ecuacion x*+bx+6=0 sabiendo que una de las
soluclones es 1. Sin necesidad de resolver, ¢ cual es la ofra solucion?

Resolver las siguientes ecuaciones de 2° grado incompletas:

a) x*-5x=0 (Soluc: x=0, x26) | f) X+x=0 (Soluc: x1=0, X2=-1)
b) 2x%-6x=0 (Soluc: x1=0, x:=3) | @) 4x*~1=0 (Sol: x=11/2)

c) 2x°-18=0 (Sol: x=43} h) -x*+12x=0 (Soluc: x1=0, x2=12)
d) 5x%+x=0 (Sofuc: x(=0, x2=-1/6) | 1) x*-10x=0 (Sohic: ¥1=0, x2=10)
e) X’=x (Soluc: x1=0, x5=2) | ]} 9x*-4=0 (Sol: x=42/3)




21,

22,

K) 3x%11x=0
1) x(x+2)=0
m) x*+16=0
n) 25x>-9=0

(Sofuc: x1=0, x;=11/3)| ©) 4-26x°=0

{Solue: x1=0, xz=-2)
{Soluc: Bsoluc)
(Sol: x=23/5}

p) 2x>-8=0
q) x2-x=0

(Sol: x=+2/5}
(Sol: x=42}
(Soluc: x1=0, xp=-1}

Resolver las siguientes ecuaciones de 2° grado complotas y comprobar siempre las soluciones:

a) X’-2x-8=0

b) x™+2x+3=0
¢) 2X*-7x-4=0
d) x*+6x-8=0

e) 4x*+11x-3=0
f) x+2x+1=0
g) x*-13x+42=0
h) x*+13x+42=0
() x’+5x+25=0
i) 3x%-6x-6=0
k) 2x°-7x-15=0
) x*4x+4=0
m) 2x*+ax-3a’=0
n) 6x°-x-1=0

0) 3x%-6x-4=0
p) X-19x+18=0
q) 12x%-17x-5=0
1) 3x*-ax-2a’=0
s) 2x°-5x-3=0

t) ixz —£x+2:0
3 3

u) 3 x2 +2x -3 =0

V) 5x*+16x+3=0

{Soluc: xr=4, xz=-2)
(Solue: Asoluc )
{Soluc: x;=4, xa=-1/2)
(Soluc: x = -3+ V17)
(Soluc: x;=1/4, x2=-3)
{Soluc: x=-1}

{Soluc: x1=7, x2=6}
{Soluc: x4=-7, x2=-6}
{Soluc: Asoluc }
(Soluc:x =1:43 )
{Soluc: x4=5, x2=-3/2)
(Soluc: x=2}

{Soluc: xy=a, x;=-3a/2)
{Soluc; xy=1/2, x2=-1/3)
{Soluc: x=1+ J2173)
{Solue: x1=18, xz=1})
{Soluc: x;=5/3, x2=-1/4)
{Soluc: x1=a, xz=-2a/3}
(Soluc: x4=3, xz=-1/2)
(Solue: x1=1, x2=3)

{Sol: X, = v@/S;xz =—3)
{Solug: xi=-1/5, X2=-3)

w) 22 -J2x-2=0

x} X*+9x-22=0

v) %x2 —x-4=0

z) 0,1x-0,4x-48=0

o) x*+2x-3=0

B) 48x%-38,4x-268,8=0

7 ax2 #@_abz -0
3 8 6

8) 4x*+8x+3=0
g) 3x“+dx+1=0
) Xo+4x+3=0
n) x*+2x-35=0
0) x*+13x+40=0
U x*-4x-60=0
¥) Xo+7X-78=0
A) 2x5-5x+2=0
W) x>-10x+25=1
v) 23-41x+5=0
) x*+10x-24=0
0) 2-3x+1=0
7 3x-19x+20=0

(So: x, :Jé;xz =—y2/2)
(Soluc: x4=2, %= -11)
(Soluc: x1=4, x2= -2}
{Soluc: x1=24, xo=-20}
(Soluc: x¢=1, xo= -3}
{Solue: x1=2,8, xo= -2}
(Soluc: xy7=-b/2, x2=b}
(Soluc: x1=-3/2, x2=-1/2)
{Solue: x1=-1/3, xo=-1)
{Soluc: xy=-1, x2=-3)
{Soluc: x1=5, x2=-7)
{Solug: x1=-5, xo=-8}
{Solug: x1=10, x2=-6)
(Soluc: =6, x2=-13)
(Soluc: x:=2, x2=1/2)
{Soluc: x1=4, xz=6)
{Soluc: x1=5, xz=1/2}
{Soluc: x1=2, xz=-12}
{Soluc: x4=1, x2=1/2}
(Soluc: x4=5, x2=4/3)

Resolver las siguientes ecuaclones de todo tipo, operando convenientemente en cada caso -para asi
pasarlas a la forma general de 2° grado-, y comprobar el resultado:

a) 2x°+5x=5+3x-x"
b) 4x(x+1)=15

¢) (5x-1)°=16

d) (4-3x)*-64=0

e) 2(x+1)*=8-3x

f) (2x-4)*-2x(x-2)=48
g) (2%-3+x"+6=(3x+1)(3x-1)
h) (3%-2)’=(2x+3)(2x-3)+3(x+1)

(Sol: x1=1, x2=-5/3)
(Sol:x1=3/2,x= -5/2)
(Sol: x;=1, x= -3/5)
(Sof: x1=4, x5= -4/3)

(Sol: x;%‘az )

(Sol: x;=8, xo= -2)
{Sol:xi=1,%:= -4}
(Sol:xi=1,x:=2}

) 36C-11) 267 -60) o

5 7
i 1054:M.x
K - 2%
) s 1-x?

) (x-1)(x-2)=0

m) (2x-3){1-x)=0

n) (x-1)x-2)=6

o) (x%-4)(2x-6){x+3)=0

(Sol: x=49)
(Sol:xs=19,x;= -56/3)

(Sof: Xy = V313, Xy =-J3)
(Sol: x1=1, x2=2}

{Sol: x=3/2, x;=1)

(Sol: x;=-1, xp=4}

{Sol: x=22; x=43}



23.

24,

2_ .=
p) x*-4_ 0 (Sol: x=12) B) (2x-4)=0 {Sol: x=2)
X2+3 Y) (x+3)'=0 (Sol: x=-3)
X -4 4
q =-12 (Sol: x1=-8, x;=-4) X . _ 03
) x.{.3 8) ?6—-8)( (SOI»X1—O,X2—2 \[1—6)
ry X . x1 (Soluc: x=1/3) ”
3% -3x-1 g} X2 - {Sol: Asoluc )
(x+2)x-2) _(x=3) _ x(11-%) Sol: x=-8, X=6 X
S T T (Sol:xi=8, =00 (tz’E)z _(1+§_x)2 =_2_(2x—1)é2x+1)
0 64254 g (Sol: x4=1, x7=-3) (Sol: x;=1, x=11/3)
3X22+ 2X -Q (Sol: x;=0, xa=-2/3) | M) JxZrdx+4 =1 (Sol: x1=-1, x2=-3}
52X -3 6) (x+3)(x;3)u4_x~2:(x—2)2~:-1
v) X +3x-4 -0 (Sol: x1=1, xz=-4} 2 3 6
X3 {Sol: x;=4, xz=-5}
2
w) X #6x43 (Sol: x1=-3/2, x=-1}
x—1
x) 12x*2x-2x=0 (Sol: X(=0, xo=1/2, X5=-1/3)
x*+1 13 -
xH_1o (Sol: x=15}
y) x*—-1 12
z) (¢+1)'=625 (Sol: x=42)
o) (x-3)=2 (Sol: xy=d, x2=9/4)
4
Resolver las siguientes ecuaciones factorizadas o factorizables y comprobar:

a) (}*-4)(+1)(x-3)=0
b) (-3x)(2x+3)(x-1)=0

{Sof: x=42, x=3}
{Sol:x:=0,x:=1,x3=3,x4=-3/2)

¢) (3-12)(-x+x-2)(x*+1)=0 (Sol: x=22}
d) x*-16x°=0 (Sol: x=0, x=142}
@) X°=3x (Sol: x:=0, x=3; xs=-v3}

f) (3x*+12)(x*-5x)(x-3)=0 {Sol: x1=0, xz=3; x;=5)
g) x*+2x%-15x=0 (Sol: =0, xz=3; x3=-5}
h) (x-3)(2x*-8)(x*+6x)=0  (Sof: x=12, x=3, x=0, x=-5)
i) (x+1)(x-2)(*-3x+4)=0 (Sol: x1=1, x=2)

Resolver las siguientes ecuaciones bicuadradas y comprobar las soluciones obtenidas:

a) x*-5x%+4=0

b) x*-5x*-36=0

¢) x*+13x°+36=0
d) x*-13x%+36=0
e) x*-4x*+3=0

f} x*+21x°-100=0
g) x*+2x%+3=0

h) x*-41x*+400=0
) 36x*-13x*+1=0
1) X*-77x2-324=0
k) x*-45x*+324=0
1) x*+2x°-8=0

m) x*+7x%-8=0

{Soluc: x=21, x=22)
(Soluc: x=43}

(Soluc: Bsoluc )
{Solue: x=142, x=43)
(Soluc: x=41, x=41)
{Soluc: x=12)

{Soluc: Asoluc }
(Soluc: x=44, x=43}
(Soluc: x=41/2, x=11/3}
(Soluc: x=+49}

(Soluc: x=43, x=16}
{Soluc: x=2v2)
{Soluc: x=1, x=-2}

nj x*-16=0 {Soluc: x=12)
0) x*+16=0 (Soluc: Asoluc )
p) x*-16x%=0 {Soluc: x=0, x=244)
a) x%-64=0 {Soluc: x=42)
r) (C+2)(x%-2)+3x%=0 (Soluc: x=*1)
s) 5x%=(6+x*)(6-x%) (Soluc: x=42)
t) (CH)(X-X)=(x- 2P+ x(x+4) (Sol: x=42)
u) (2x3+1) (X%-3)=(x*+1) (*-1)-8  (Sol: x=#12, x=2V5}
v) (x%-2)%=5(1+x)(1-x)+1 (Solue: x=21)
w) 0+ ) (-1)1+3x%=3 {Soluc: x=21)
X) (3+X)3-XC-2%(%-3)=(x+3Y-1  (Sol: x=42, x=#v2)
y) x20ct 1) (-1 )= (2-x) P H{x+4)x (Soluc: x=12)



